Fonctions réelles

1. Réciproque d’une fonction

Fonction Etapes: Fonction réciproque
x:f:R—R e Interchanger xety f “:R—R
= = 1
fx)=2x+6 x=2y+6 Fl) = tx—3
e [solery 2
x—6=2y
1 3
27Ty

2.0pération de base sur les fonctions
o(f+9)(x) =f(x) +g(x)
o(f—g)x) =fx)—g)
o(f 9 =f(x)-gx)

(=2

odom (f + g) = dom(f — g) =dom(f-g) =dom fndomg
odom(g) = dom f ndom g\ {x € R|g(x) = 0}

3. Composition de fonctions

Fonction Fonction
x: ffR—>R gR—R
f)=2x+1 gx)=x2+4

Fog) =f(g()
fog)) =f(x*+4)
Fegx)=2x+4)+1
(feg)(x) =2x2+9

(g° ) =g(f()
(goex)=gQx+1)
@GN =Rx+1)>+4
(gef)x) =4x%+4x+5

4. Fonction définie par parties

—5x2+1,25, si0<x<05
oEx: f(x) ={-t+0,5, si05<x<15
-1 si x=>15

5. Fonction valeur absolue

of(x) =alb(x—h)| +k

Axe de symétrie: x=h

Sgmmet (h, k)
o Propriétés :

* |a-b|=lal-|b|
a| _ lal

bl b

5. Fonction racine carrée

of(x)=ayb(x—h)+k

b<0 b>0
a>0 \
7 Sthok) | :
S{h,,k) S(Q()
a<0 ) 7 q/ \

e Pour que la fonction soit bien définie : b(x —h) = 0
esib>0,onutilise: f(x) =ay/(x—h)+k
esib<0,onutilise: f(x) =ay—(x—h)+k

o Réciproque : représentée par une branche de la parabole
Ex: f(x)=2vx+3-1
(%) zi (x+1)2—-3 pourxx1

e L'image de la fonction est le Domaine de la réciproque

o Propriétés :

o Vab=va-b

a—

b

Va
7

. (@) =a

6. Fonction rationnelle

o Forme canonique : f(x) =

e Dom:R \ {h}
elma:R \ {k}
e Asymptotes : x

o Forme générale : f(x) =

e Dom:R \ {—g

:

OIma:R\{%}

e Asymptotes : x

b(x—h)

= hety =k

ax+b
cx+d

d
= —Zety =

o Réciproque : fonction rationnelle

pourtouta=>0etb >0

pour touta =0eth >0

pour touta =0

,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,,

a :
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7. Fonction exponentielle
of(x) = a(c)?*M + g

b<0 b>0
a>0 ----------------------- __//
i I y=k
a<0 ’ \

o f(x)=a(c)*™
® a:valeur initiale
® b : nombre de périodes par unité de temps
e c : facteur multiplicatif

o Ex : Une culture bactérienne renferme 120 bactéries au départ. Elle

augmente de 5% chaque 2h.
1
f(x) =120(1,05)2¢
o Propriété : ¢c* = ¢”

u=v
o Réciproque : fonction logarithmique

8. Fonction logarithmique

of(x) =alog.b(x—h) +k

b<0

o

= |©

K=h

N

>
— |V

a>0 T —
a<o0 T T
/(:h

e Asymptote:x = h
o Réciproque : fonction exponentielle
1
Ex: f(x) =2 (3):% Y +5
1
flx)=4 log3§(x -5 +1

9. Logarithmes

o Définition:logc.p=q & c¢?1=p (¢>0,c#1,p>0)

o Calculs :
e log.1=0
e log.c=1

e log.c"=n

° clogeM —

e log.(ab) =log.a+log.b
a

e log, 5= log.a —log b

e log.a™ =nlog.a

_ logmx

- logmm ¢

o logcp=logcqe=p=gq

e log.x (loi de changement de base)

(équation logarithmique)

10. Fonction sinus
of(x) =asinb(x —h)+k

e Point de départ d’un cycle : (h, k)

e Amplitude : A = |a]

S
¢ N/

- . _o2m
e Période:p = T
e Equation:sinf =k
eab>0: ab<0:

"\

/"

e Dans [0,27|, 8; =sin"*k et 8, =1 — 6,
eDansR, S ={6, +2nn,0, + 2nin,n € Z }

11. Fonction cosinus

of(x) =acosb(x—h)+k (h, k+A)

e Point de départ d’un cycle : (h, k + a)

e Amplitude : A = |a] |

;. 27
e Période:p = bl
e Equation:cosf =k P
eab>0: / ab<0:
e Dans [0,2x[, 8; =cos™ 1k et 6, =2m— 6,
eDansR, S ={0, +2nn, 0, +2nrn,n € Z }
12. Fonction tangente
of(x) =atanb(x —h) + k
A
e Point d’inflexion : (h, k)
. Pointau%:(h—%,k—a) h, k)

. Pointau%:(h+§,k+a)

A 4

e Période:p = %

e Equation d’'une asymptéte : x = h +

- e - —————

4
2
e Equation:tanf =k
e Dans [_—n,z[, 0, =tan"'k

22

eDansR, S={0;, + ,n€Z }

oo s fe o —————-
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